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ISTRUZIONI

Per iniziare i quiz cliccare “Inizio Test”, quando si & finito, per ottenere la valuta-
zione, cliccare su “Fine Test”.
Dove viene richiesta una risposta scritta usare le seguenti regole:

e Usare * per indicare la moltiplicazione: scrivere 4*x per 4x;
o Usare ~ per indicare le potenze: scrivere 4%x~3 per 4z>; 12+x~-6 per 12z5;
o Usare parentesi per delimitare ’argomento di una funzione; cioe scrivere cos(x) e non cos x;

o Usare parentesi per indicare il risultato di un’operazione: scrivere 4%x* (x~2+1) "3 per 4x(x?+
1)3; 4~ (2%x+1) per 422T1; (cos(x)) "2 per (cos(w))?. Non scrivere cos~2(x) per cos?(z),
scrivere (cos(x)) 2!

e Si possono usare parentesi quadre [ ] o graffe { }, per delimitare un’espressione matematica.
e Funzioni che possono essere usate:
— Trigonometriche: sin (seno), cos (coseno), tan (tangente), cot (cotangente), sec (se-
cante), csc (cosecante);
— Trigonometriche Inverse: asin (arcoseno), acos (arcocoseno), atan (arcotangente);
— Logaritmiche: 1n (logaritmo naturale), o log;
— Esponenziale: la funzione esponenziale e, puo essere immessa come exp (x) o come e"x.

— Il valore assoluto, abs (:) puo anche essere scritto nel modo solito |-|; cioé si puo scrivere
abs(x) o |xl.

— Altre: sqrt, si scrive sqrt (x) per /7 (o si usa la notazione esponenziale: x~(1/2)).

Quando la risposta viene immessa il programma fa un qualche controllo per determinare se € un’e-
spressione matematica corretta: per esempio, se si scrive san(x), la funzione ‘san’ non sara rico-
nosciuta come un’espressione valida e ci sara un messaggio di errore e la risposta non € considerata
errata. C’¢ anche un controllo sulle parentesi: ((x~4+1) + sin(x) "2 sara indicato come errore di
sintassi.
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Importante: Nella risposta bisogna sempre usare la variabile indipendente data nel testo dell’eser-
cizio: se il testo usa x, si usa x; se ’enunciato del problema usa t, si usa t nella risposta. Immettere
una funzione di ¢t quando il programma si aspetta una funzione di z, avra certamente come risultato
“risposta sbagliata”.

Importante: Dopo aver dato la risposta premere il tasto invio o cliccare col mouse su un’area
vuota della pagina.
Simboli: Nelle correzioni il simbolo ¢ indica che lo studente ha dato la risposta corretta; un X,
indica una risposta errata, in questo caso, la risposta corretta ¢ indicata con @.

Se il quiz ha una soluzione, la casella della risposta esatta ha un riquadro verde: cliccando e
premendo Shift sulla casella si va alla pagina della soluzione.

Nel caso di risposta scritta, la risposta esatta appare in un riquadro in fondo all’esercizio.
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Quiz n. 1

Per iniziare il quiz cliccare “Inizio Test”, quando si ¢ finito, per ottenere la valutazione,
cliccare su “Fine Test”.

Rispondere a tutte le domande del quiz. E sempre possibile (prima di cliccare su “Fine Test”)
modificare le proprie risposte.

1. Nella seguente figura

& rappresentato il dominio della funzione
fz,y) = In(—2? —y® + 4z — 4y — 4) flz,y) =In(z® + 3 — 4z + 4y + 4)
fla,y) = /-2 —y? + 4o — 4y — 4 flz,y) = Va2 +y? — 4o + 4y + 4




2. Nella seguente figura

Indietro é rappresentato il dominio della funzione
f(z,y) =In(9 — 92% — ) f(z,y) =In(92° +y* - 9)

Pieno Schermo f(xa y) =V 9 —9z2 — y2 f(LL', y) = /922 + y2 -9

Chiudere
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3. Nella seguente figura




4. Si consideri la funzione
fl@,y) = (4—42® —y*)(y — z)

Nella seguente figura

N/

-+

7

B \\\\\\

Indietro larea tratteggiata rappresenta
Il dominio della funzione L’insieme in cui la funzione € positiva
Pieno Schermo L’insieme in cui la funzione € negativa Nessuna delle precedenti risposte & corretta

Chiudere

Uscire
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Quiz n. 2

Per iniziare il quiz cliccare “Inizio Test”, quando si é finito, per ottenere la valutazione,
cliccare su “Fine Test”.

Rispondere a tutte le domande del quiz. E sempre possibile (prima di cliccare su “Fine Test”)
modificare le proprie risposte.

1. Il gradiente della funzione
flz,y) = ay® + 3zy —2® +9

nel punto (1, —2) vale
v -2 =
via,-2) = [} vr,-2)= 4]

2. Il gradiente della funzione

nel punto (4,0) vale

V£(4,0) = m V£(4,0) = {_OJ
1 =1l
Vf4,0) = [O] Vf4,0) = {O}
3. Il gradiente della funzione

nel punto (—1,1) vale
Vi(=1,1) = [;} Vi(=1,1) = [_22}
vi-1.= | vi-10= |3



4. 11 gradiente della funzione
f(@,y) = In(4 + 3y?)

nel punto (1,1) vale

V(L1) = m V(L1) = l_%]
T e e

3/7 —3/7
AL, = [ ] VAL, = [ ]

—6/7 —6/7
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Quiz n. 3

Per iniziare il quiz cliccare “Inizio Test”, quando si é finito, per ottenere la valutazione,
cliccare su “Fine Test”.

Rispondere a tutte le domande del quiz. E sempre possibile (prima di cliccare su “Fine Test”)
modificare le proprie risposte.

1. Per la funzione
flay) =42®+ 29> — 2 -2y

si ha
(%, %) punto di massimo (é, %) punto di minimo
(%, %) punto di sella nessuna delle altre risposte € corretta
2. Per la funzione .
T,Y) = ———
fl@y) =5 3y
nu‘u si ha
(0,0) punto di massimo (0,0) punto di minimo
Indietro (0,0) punto di sella nessuna delle altre risposte & corretta

3. Per la funzione
f(z,y) =22% —3y°> + kay; k€ R

Pieno Schermo

si ha
(0,0) punto di sella V& (0,0) punto di minimo Vk
Gilvaore (0,0) punto di massimo Vk f non ammette punti stazionari

Uscire



4. Per la funzione
fl@,y)=ka®+9y* - 20+ 3y; k€R; k#0

si ha

( ,—%) punto di sella per k < 0, punto di minimo per k > 0

, punto di minimo Vk

(%:-3)
(,—3) punto di sella per k£ > 0, punto di minimo per k < 0
(%:-3)

,—% punto di sella Vk
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Quiz n. 4

Per iniziare il quiz cliccare “Inizio Test”, quando si é finito, per ottenere la valutazione,
cliccare su “Fine Test”.

Rispondere a tutte le domande del quiz. E sempre possibile (prima di cliccare su “Fine Test”)
modificare le proprie risposte.

1. Per la funzione
fl,y) = o 0ev

nell’insieme

S={(z,y) :z—y—1=0}

si ha
13 7 : ot 13 7 3 ..
(2, ) punto di massimo (1, %) punto di minimo
7 13 9 ol 7 13 3 ..
(Z,%2) punto di massimo (Z,13) punto di minimo

nu‘u 2. Per la funzione

nell’insieme

f(x,y)=4—x—y2

Indietro S = {(»U,y) : 1'2 -1= O}
si ha
(1,0) e (—1,0) punti di minimo (1,0) e (—1,0) punti di massimo
Pieno Schermo
(1,0) punto di massimo (—1,0) punto di minimo

Chiudere
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3. Per la funzione
fl,y)=2z—y

nell’insieme
S = {(m,y):4x2+y2—1:0}
) punti di minimo
, —@) punti di massimo

punto di massimo; (@, —72) punto di minimo.

punto di minimo; (@, —%) punto di massimo.
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Soluzioni dei Quiz

Soluzione della domanda 1 del quiz n. 1:
Escludiamo le due funzioni logaritmiche, perché i punti lungo la circonferenza dovrebbero essere
esclusi.

Per la funzione f(z,y) = \/—22 — y2 + 4z — 4y — 4 si ha:

22—t dr—dy—4>0® + ¥ —dr+4y+4<0

La disequazione ¢ soddisfatta da tutti i punti interni alla circonferenza di centro (2, —2) e raggio 2,
compresi i punti sul bordo. Fine Quiz



Soluzione della domanda 2 del quiz n. 1:
Escludiamo le due funzioni irrazionali, perché i punti lungo ’ellisse dovrebbero essere inclusi.
Per la funzione f(z,y) = In(9 — 922 — y?) si ha:

9-922 — >0 922 +4°>-9<0

La disequazione € soddisfatta da tutti i punti interni all’ellisse di semiassi 1 e 3 rispettivamente,
esclusi i punti sul bordo. Fine Quiz
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Soluzione della domanda 3 del quiz n. 1:
Escludiamo le due funzioni logaritmiche, perché sia i punti lungo la retta che quelli lungo la parabola

dovrebbero essere esclusi.
x—1

o =1 ha

er la unZlODef(-Tay) y71}2+5557651 :
x—_1>0
y—$2+573—67

La disequazione puo essere risolta studiando separatamente il segno del numeratore e del denomi-
natore. Il dominio & dato dalle regioni del piano in cui i segni sono concordi.
Fine Quiz
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Soluzione della domanda 4 del quiz n. 1:
11 dominio della funzione ¢ R?, quindi la prima risposta ¢ da escludere.
Per determinare il segno della funzione, occorre risolvere la disequazione

(4—42% —y¥)(y—2) >0

che risulta soddisfatta dai punti del piano tratteggiati in figura.
Quindi la regione tratteggiata rappresenta l'insieme di positivita della funzione assegnata.
Fine Quiz
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Soluzione della domanda 1 del quiz n. 2:
11 gradiente della funzione ¢
2
|y 3y -2

quindi il gradiente valutato nel punto (1, —2) vale

vi-2= |7

Fine Quiz
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Soluzione della domanda 2 del quiz n. 2:

11 gradiente della funzione ¢
T

Vi@ =| V5"
Vz?2—=3y?

quindi il gradiente valutato nel punto (1, —2) vale

vi@0 =g
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Fine Quiz




Soluzione della domanda 3 del quiz n. 2:
11 gradiente della funzione ¢

oper’ v
Vf(xa y) - l_zyemz_y2]

quindi il gradiente valutato nel punto (1, —2) vale

VH(-1,1) = [j]
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Soluzione della domanda 4 del quiz n. 2:
11 gradiente della funzione ¢
3y?
4 + 3zy?
6xy
4 + 3zy?

Vi(z,y) =

quindi il gradiente valutato nel punto (1,1) vale

/
D= M

Fine Quiz
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Soluzione della domanda 1 del quiz n. 3:
La funzione ¢ definita su R2. Il gradiente della funzione &

Vi) = 1]

I gradiente si annulla nel punto (3,3).
La matrice Hessiana ¢

H(z,y) = [g 2]

d* f

Poiche det H =32 >0 e —= =8 > 0, il punto é di minimo per f.

dz?
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Fine Quiz




Soluzione della domanda 2 del quiz n. 3:
La funzione ¢ definita su R? \ {0}. Il gradiente della funzione &

_ 4z
Vi(z,y) = l 2m26+ 3y2]

T 20243y2

11 gradiente si annulla nel punto (0, 0), che perd & escluso dal dominio.

Quindi la funzione non presenta punti stazionari.
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Fine Quiz
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Soluzione della domanda 3 del quiz n. 3:
La funzione & definita su R2. Il gradiente della funzione &

Vi = | 5]

Il gradiente si annulla nel punto (0, 0), per ogni valore di k.
La matrice Hessiana risulta

A=y Y

Poiche si ha det H = —8 — k% < 0, Vk, il punto (0,0) & punto di sella per f per ogni valore di

k.

Fine Quiz



Soluzione della domanda 4 del quiz n. 3:
La funzione & definita su R2. Il gradiente della funzione &

Il gradiente si annulla nel punto (%, —%)
La matrice Hessiana risulta

H(z,y) = ﬁf 2]

Si ha det H = 4k.

Esso risulta positivo per £ > 0 e negativo per k£ < 0.

Quindi per k£ < 0 il punto (%, —%) ¢ punto di sella.
2

d .
Per k > 0 & positiva anche d—‘z > 0, quindi il punto (%, f%) ¢ punto di minimo. Fine Quiz
x
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Soluzione della domanda 1 del quiz n. 4:
Usando il metodo di sostituzione, esplicitiamo nel vincolo la variabile y, ottenendo

p=ag=I1
La funzione diventa pertanto

Wz) = fla,o = 1) = 87140

Si ha ,
B (z) = (6x — 13)e3 ~137+9
e quindi
13 13
h’(m)zO@x:E; R (z) >0& x> =

Il punto = = %3 ¢ di minimo per h, quindi il punto (%, %) ¢ di minimo vincolato per f.
Fine Quiz
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Soluzione della domanda 2 del quiz n. 4:
La Lagrangiana &
Lz, y,\)=4—z—y? = Az?—1)
Quindi
Ly=-1-22x=0
—2y=0
Ly = —22+1=0

&
<
I

che ha soluzioni

x ==+l
y=0
A=7F1
La matrice Hessiana orlata ¢
o 0 —2x 0
H(z,y,A\)=|—-2x —2Xx 0
0 0 —2
nu‘u Poiché det (ﬁ) = 822, i punti (1,0) e (—1,0) sono punti di massimo vincolato per f. Fine Quiz
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Soluzione della domanda 3 del quiz n. 4:
La Lagrangiana &
’C(xayv)‘) =2z — Yy — )‘(41'2 + y2 - 1)
Quindi
Ly=2-8\xx=0
Ly=-1-2\y=0
L’,\:—4x2—y2+120

che ha soluzioni

B = :I:%
y=F%
2
A=+¥2
La matrice Hessiana orlata ¢
o 0 —8r —2y
H(z,y,\)=|-8x —8x 0
-2y 0 —2X

4072 4772
per f. Fine Quiz

Poiché det (F) = 32\y? + 12822, (7—2 —2> € punto di minimo e (—2 7—2> ¢ punto di massimo



	Soluzioni dei Quiz



