
matemati
a di basePasquale L. De AngelisEser
izi relativi al 
apitolo INel seguito sono riportati al
uni eser
izi utili a veri�
are la qualità della
onos
enza a
quisita sugli argomenti sviluppati nel 
apitolo I del volume.Si 
onsiglia 
aldamente di a�rontarli solo dopo aver studiato l'intero 
api-tolo, aver 
ompreso gli esempi ivi riportati e risolto gli eser
izi di 
ontrollosuggeriti.1. Dire se l'espressione 1/2 rappresenta un simbolo o un valore e, se unsimbolo dire, se è possibile, qual è il suo valore.2. Dire se l'espressione 0.5 rappresenta un simbolo o un valore e, se unsimbolo dire, se è possibile, qual è il suo valore.3. Dire se 0.33 rappresenta un numero razionale.4. Dire se 3.25 ∈ R , 3.24 ∈ Q , −3 ∈ Z, −5 ∈ Q .5. Dire se l'espressione √
2 rappresenta un simbolo o un valore e, se unsimbolo dire, se è possibile, qual è il suo valore.6. Dire se il prodotto √

2 ·
√
5 si può s
rivere 
on un simbolo più 
ompatto.7. Dire se l'espressione 2

√
2 −

√
2 si può s
rivere 
on un simbolo più 
om-patto.



Capitolo I 28. Dire se l'espressione√5−
√
2 si può s
rivere 
on un simbolo più 
ompatto.9. Considerati gli insiemi A = {1, 2} e B = {2}, dire se le seguenti a�er-mazioni sono vere o false:a) A ∩B = 2; b) A ∩B = {2};

c) 2 ∈ B; d) 2 ⊂ B.10. Sia S = {1, 2, ..., 10}. Considerati gli insiemi:
A = {x ∈ S : x pari},

B = {x ∈ S : x dispari, x ≥ 3},determinare:a) A ∩ B; b)A ∪ B; c)A−B; d)B −A.11. Considerati gli insiemi:
A = {x ∈ Q : 0 < x <

√
2},

B = {x ∈ Q : −1 < x < 1.3},determinare:a) A ∩ B; b)A ∪ B; c)A−B; d)B −A.12. Considerati gli insiemi:
A = {x ∈ R : −3

4
< x <

√
5},

B = {x ∈ Q : −3

4
< x < 2},dire se A ⊂ B oppure B ⊂ A e determinare:a) A ∩ B; b)A ∪ B; c)A−B; d)B −A.



Capitolo I 313. Considerati gli insiemi:
A = {x ∈ Q : 0 < x <

√
2},

B = {x ∈ R : 1 < x ≤
√
2},dire se A ⊂ B oppure B ⊂ A e determinare:a) A ∩ B; b)A ∪ B; c)A−B; d)B −A.14. Considerati gli insiemi:

A = {x ∈ R : x ≤ 4},

B = {x ∈ Z : 1 < x <
√
5},dire se A ⊂ B oppure B ⊂ A e determinare:a) A ∩ B; b)A ∪ B; c)A−B; d)B −A.15. Considerati gli insiemi:

A = {x ∈ R : x ≤
√
2},

B = {x ∈ R : x ≥
√
2},determinare:a) A ∩ B; b)A ∪ B; c)A−B; d)B −A.16. Dire se le seguenti a�ermazioni sono vere o false:a) Un insieme dotato di minimo ammette sempre estremo inferiore.b) Un insieme dotato di estremo superiore ammette sempre massimo.
) Un insieme limitato inferiormente ammette sempre estremo inferiore.d) Ogni sottoinsieme di R limitato superiormente è dotato di estremosuperiore.e) Ogni sottoinsieme diQ limitato superiormente ammette sempre estre-mo superiore.



Capitolo I 417. Dire se l'insieme N dei numeri naturali è limitato inferiormente.18. Controllare se l'insieme
A = {x ∈ Q : −1

2
< x <

√
3} ⊂ Qè limitato e valutare estremo inferiore e superiore.19. Controllare se l'insieme:

A = {x ∈ R : x = − 1

n2
, n ∈ N }è limitato e valutare estremo inferiore e superiore.20. Considerato l'insieme

A =

{

x ∈ R : x =
1

2n
, n ∈ N

}determinare:a) infA, b) supA21. Controllare se l'insieme
A = {x ∈ R : x ≥ −π} ⊂ Rè limitato.22. Determinare, se esiste, l'estremo superiore e inferioredell'insieme:
A = {x ∈ R : −∞ < x ≤ π}23. Controllare se l'insieme:

A = {x ∈ Q : −5 < x <
√
3} ⊂ Qè limitato e determinare, se esistono:a) supA, b) infA, 
) maxA, d) minA



Capitolo I 524. Controllare se l'insieme
A = {x ∈ Q : x =

n

n+ 1
, n ∈ N }è limitato e determinare, se esistono:a) infA, b) supA.25. Controllare se l'insieme

A = {x ∈ Q : x =
n− 1

n+ 1
, n ∈ N }è limitato e determinare, se esistono:a) infA , b) supA26. Nell'insieme dei numeri naturali N 
onsideriamo il sottoinsieme A for-mato da tutti i numeri 
he nel sistema de
imale si s
rivono 
on due
ifre.Controllare se A è limitato e determinare, se esistono:a) infA , b) supA.27. Controllare se l'insieme

A = {x ∈ Q : x = 3− 1

n
, n ∈ N }è limitato e determinare, se esistono:a) infA , b) supA.28. Controllare se l'insieme

A = {x ∈ R : x =
2n+ 3

5n
, n ∈ N }è limitato e determinare, se esistono:a) infA , b) supA.



Capitolo I 629. Controllare se l'insieme
A = {x ∈ R : x = n+

1

n
, n ∈ N }è limitato e determinare, se esistono:a) infA , b) supA.30. Controllare se l'insieme

A = {x ∈ R : x = 1− n2, n ∈ N }è limitato e determinare, se esistono:a) infA , b) supA.



Capitolo I 7Risposte agli eser
izi1. L'espressione 1

2
rappresenta un simbolo; il suo valore nel sistema de
imaleè 0.5 .2. L'espressione 0.5 rappresenta un simbolo; il suo valore nel sistema de
i-male non è rappresentabile essendo espresso dopo il punto de
imale dain�nite 
ifre tutte uguali a 5; se ne può dare solo una approssimazione:ad esempio, 0.5 ≃ 0.55, 0.555, 0.5555555, e

.3. L'espressione 0.33 rappresenta un numero razionale.4. Le appartenenze riportate sono tutte esatte; in parti
olare, il nume-ro reale 3.25 è, in parti
olare, razionale. Il numero razionale −5 è, inparti
olare, intero relativo.5. L'espressione √
2 rappresenta un simbolo; il suo valore nel sistema de-
imale non è rappresentabile essendo espresso da in�nite 
ifre non pe-riodi
he; se ne può dare solo una approssimazione: ad esempio, √2 ≃

1.4, 1.42, 1.414, e

.6. Il prodotto √
2 ·

√
5 si può s
rivere 
ome √

10.7. Risulta: 2√2−
√
2 =

√
2.8. L'espressione √5−

√
2 non si può s
rivere 
on un simbolo più 
ompatto.9. a) Falsa.b) Vera.
) Vera.d) Falsa.10. a) A ∩ B = ∅ ;b) A ∪ B = {2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10};



Capitolo I 8
) A−B = {2, 4, 6, 8, 10};d) B−A = {3, 5, 7, 9}.11. a) A ∩ B = {x ∈ Q : 0 < x < 1.3};b) A ∪ B = {x ∈ Q : −1 < x <
√
2};
) A−B = {x ∈ Q : 1.3 ≤ x <

√
2};d) B−A = {x ∈ Q : − < x ≤ 0}.12. L'insieme A in
lude B in quanto √
5 ≃ 2.24 è maggiore di 2; risulta:a) A ∩ B = B;b) A ∪ B = A;
) A−B = {x ∈ R −Q : −3

4
< x < 2} ∪ {x ∈ R : 2 ≤ x <

√
5};d) B−A = ∅ .13. Nessun insieme è in
luso nell'altro; risulta:a) A ∩ B = {x ∈ Q : 1 < x <

√
2};b) A ∪ B = {x ∈ Q : 0 < x ≤ 1} ∪ {x ∈ R : 1 ≤ x <

√
2};
) A−B = {x ∈ Q : 0 < x ≤ 1};d) B−A = {x ∈ R −Q : 1 < x <

√
2}.14. L'insieme A in
lude B in quanto √

5 ≃ 2.24 è minore di 4; risulta:a) A ∩ B = B = {2};b) A ∪ B = A;
) A−B = A− {2};d) B−A = ∅ .15. a) A ∩ B = {
√
2};b) A ∪ B = R ;
) A−B = {x ∈ R : x <

√
2};d) B−A = {x ∈ R : x >

√
2}.



Capitolo I 916. a) Vera.b) Falsa.
) Falsa.d) Vera.e) Falsa.17. L'insieme N dei numeri naturali è limitato inferiormente e si ha inf N =
1.18. L'insieme A è limitato.Infatti si ha:
Amin = {x ∈ Q : x ≤ −1

2
}e dunque, esistendo minoranti di A, l'insieme A è limitato inferiormente;si

ome maxAmin = −1

2
, si ha 
he infA = −1

2
; si noti 
he 6 ∃minA.

Amagg = {x ∈ Q : x ≥
√
3}e dunque, esistendo maggioranti di A, l'insieme A è limitato superior-mente; si

ome 6 ∃minAmagg, non esiste né estremo superiore né, tantomeno, massimo.19. L'insieme A è limitato sia inferiormente 
he superiormente e si ha

infA = minA = −1;

supA = 0, 6 ∃maxA.20. Si haa) infA = 0; 6 ∃minAb) supA = maxA = 1

2
.21. L'insieme A è limitato inferiormente ma non superiormente e si ha

infA = minA = −π;
supA = +∞.



Capitolo I 1022. L'insieme A è limitato superiormente ma non inferiormente e si ha
supA = maxA = π;
infA = −∞.23. L'insieme A è limitato e si ha:a) 6 ∃ supA;b) infA = −5;
) 6 ∃maxA;d) 6 ∃minA .24. L'insieme A è limitato e si ha:a) infA = minA = 1

2
;b) supA = 1, 6 ∃maxA25. L'insieme A è limitato e si ha:a) infA = minA = −1;b) supA = 1, 6 ∃maxA26. L'insieme A è limitato e si ha:a) infA = minA = 10;b) supA = maxA = 9927. L'insieme A è limitato e si ha:a) infA = minA = 2;b) supA = 3, 6 ∃maxA28. L'insieme A è limitato e si ha:a) infA = 2

5
, 6 ∃minA;



Capitolo I 11b) supA = maxA = 1.29. L'insieme A è limitato inferiormente ma non superiormente e si ha:a) infA = minA = 2;b) supA = +∞.30. L'insieme A è limitato superiormente ma non inferiormente e si ha:a) infA = −∞;b) supA = maxA = 0.


